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Disequazioni
2° grado

* Algebra




Un’ equazione di secondo grado

ax* +bx+c=0
puo essere vista come 1 equazione risolvente il sistema
y=ax’ +bx+c
y=0
che traduce 1l problema di trovare le intersezioni tra una
parabola e 1" asse delle x.

Per risolvere 1" equazione si applicano le note formule

A=b"-dac X _=bxvA
1,2 )
a

Le soluzioni dell’equazione sono le ascisse degli eventuali punti di
intersezione parabola-asse.



Graficamente

ylk

JAVA.

Se A>0 Ilaparabola incontra 'asse in due punti

Se A=0 laparabola incontra 'asse in un punto

Se A <0 laparabola non incontra I'asse.



Nell’insieme dei numeri reali la risoluzione della disequazione di
secondo grado:

ax> +bx+c>0

puo essere interpretata graficamente: la disequazione data ¢
equivalente al sistema misto

y=ax’+bx+c

y>0

Si tratta di determinare nel piano cartesiano |’intersezione tra
una parabola e il semipiano formato dall'insieme dei punti che
hanno ordinata positiva.



La risoluzione, invece, della disequazione di secondo grado:

ax* +bx+c <0

puo essere interpretata graficamente con 1l sistema misto:

y=ax’+bx+c

y<0

Si tratta di determinare nel piano cartesiano |’ intersezione tra
una parabola e il semipiano dei punti che hanno ordinata
negativa.



“ a> 0 “ Se a<0 basta moltiplicare entrambi i “A > () “
membri della disequazione per (-1),
cambiandone il verso e i segni

la parabola ¢
positiva

la parabola ¢
negativa

per valori esterni
alle soluzioni

per valori interni
alle soluzioni

xl x2
z 0 .
ax‘ +bx+c<() e=) X, <X<X,

ax’ +bx+c>0 ¢y X<X, VX>X, %



“ a > O “ Se a<0 basta moltiplicare entrambi i “A = () “
membri della disequazione per (-1),
cambiandone il verso e i segni

La parabola giace
tutta al di sopra
dell’ asse delle x,

la parabola non ¢

mai negativa

tranne il vertice che
si trova sull’ asse

ax’ +bx+c¢>0

ax’ +bx+c<0 mai



Se a<0 basta moltiplicare entrambi i

membri della disequazione per (-1),
cambiandone il verso e i segni

La parabola giace
tutta al di sopra

dell’ asse delle x, non
incontra mail’ asse e
non ¢ mai negativa

ax’ +bx+c>0 <=  sempre

ax> +bx+c<0 <mmm)  MAl



La risoluzione delle disequazioni di secondo grado s1 puo
riassumere nella tabella

Ha>0“ parabola |ax’ +bx+c¢>0|ax’ +bx+c<0

A>0 \\/ .| X<x,Vvx>Xx,| X <x<Xx,
X X, X

‘ VxE?ﬁ—{—b} 4 xeR

2a

A<( \/ VxER 1 xeR




Se nella disequazione da risolvere compare 1l segno > o <si
dovranno considerare come soluzioni, oltre ai punti della parabola
che giacciono internamente a uno dei due semipiani generati
dall’asse x, anche gli eventuali punti di intersezione della parabola

con l'asse x.
“a>0“ ax’+bx+c=0 ax’+bx+c=<0
A>0 XsXx, VXzX, X, S X=X,
b
A=0 VxeR X==—
2a
A<0 VxeR A xeR




ESERCIZI

Risolvere la seguente disequazione: -10x-8x2-3>0

Disequazioni intere




* Risolvere le seguenti disequazioni:
a) 4x2-12x+9=>0 b) 3x2-2x+1<0

Vequazione b dunque ura
3

x==
2

Possiamo riscrivere la disequazione cost:
Poiché il coeffici

3\2
4'(.76 = —2—) =0

A <0, la disequa:

La disequazione ¢ verificata per ogni valore di x:  Scriviamo pertanto:

VxER oppure ]-w;+] 1x ER.

Disequazioni intere




Risolvere graficamente le seguenti disequazioni:
a) x2+3x+2>0 b) x2-2x+1>0 c) x2+1<0

Disequazioni intere




Lapambolaé q

S1 trova interam ent

Disequazioni intere
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Disequazioni intere




: _ _ Ox” +2
Risolvere la seguente disequazione: 75,56 ~°

Disequazioni fratte




_ _ _ S5x—x> -4 -0
Risolvere |a seguente disequazione: — 2.5,

N>o = Sx—x®_(s, .—.;zzji(x<4}

2
D>oc = X +2x >0 e, {)((—ajg)/‘)()oj
++l————-

._—j-(--f- b i B o —>f /2<x<o u/i<’<<4,}
e ‘®°o ‘ot e

+ +

Disequazioni fratte




x?+1

Risolvere la seguente disequazione; 5,5 Y

N>o =5 X%+1>0 = ¥xef

D>o = 2x—x%23%0 =» MAI verif

______ - _f=/¢) (,\./o»l Cc‘JoquocuaL‘ou.)

Disequazioni fratte




*
x*=4x+3>0

) isolvere il seguente sistema: )
2x—-x"=0

[ Per risolverlo dobbiamo: }

1. Risolvere ciascuna disequazione

2
X" —4x+3>0 soluzione X<lvx>3
2x_x2 > () soluzione O=sx=<?2

Sistemi di disequazioni




2. Riportare le soluzioni trovate sul grafico indicandole con una
linea continua

3. Prendere come soluzioire-_del
sistema, gli intervalli di1 soluzioni
comuni a tutte le disequazioni:

O=<sx<l1

Sistemi di disequazioni




*

2x—=-24 <0
Risolvere il seguente sistema: x*-12x+11>0

Risolviamo le singole disequazioni {x <12
che formano il sistema: x<1lUx>11

Rappresentiamo graficamente le singole soluzioni sulla
retta orientata:

La soluzione del sistema & x>1Ull<x<12 oppure
data dalla parte colorata: JFess U 1 1512]

Sistemi di disequazioni




